ZaNZaA VINTAMEGOLDAS MATEMATIKA

A gyoktényezds alak és a Viéte-formulak

1. feladat
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a) A diszkriminans mindkét esetben nagyobb, mint 0, ezért a polinomok

szorzattd alakithatok.

3x% —17x — 6 = 0 megoldasai:

—(=17) +/(=17)2 —4-3-(—=6) 17 ++/361
= 2.3 =% " °©

_—(=17)—(-17)2—4-3-(-6) _17-y361 1

X2 = 2.3 6 3

[gy a polinom szorzat alakja:

1
3x2—17x—6=3-(x—6)-(x+§)

x%? —4x — 12 = 0 megoldasai:

__(—4)+\/(—4)2—4-1-(—12)_4+\/@_6
1= 2-1 2

() (4?2 —4-1-(-12) 4—-+64
2= 21 -T2

[gy a polinom szorzat alakja:

x?—4x—12=(x—6) - (x+2)
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b) Az el6z6 feladatban felirt szorzat alakokat behelyettesitve latszik, hogy
(x — 6)-tal lehet egyszerdsiteni.

3X2_17X_6_3-(x—6)-(x+%)_3-(x+%)
x2—4x—12  (x—6)-(x+2)  (x+2)
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2. feladat
Az egyenlet diszkriminansa pozitiv, tehat két kiilonb6z6 valds gyoke van.
A Viéte-formuldk alkalmazdsaval a 2x? — 3x — 10 = 0 egyenlet

a) valds gyokeinek dsszege:

3
x1 + Xz == _a = E
b) valds gyokeinek szorzata:
c -—10
X1 xz - - T - _5

c) valds gyokeinek négyzetdosszege:

Az (x; + x,)% = x,2 + x,% + 2+ (x; * x,) nevezetes szorzatot felhasznélva a
négyzetosszeq az alabbiak szerint fejezhetd ki, melybe
a Viéte-formulakat helyettesitve megkapjuk az eredményt.

2

3 9
x12+x22=(X1+X2)2—2'(x1'x2)=(z) _2'(_5)=Z+10=

9440 49
4 4

d) valds gyokei reciprokainak 6sszege:

A torteket kozos nevezére hozzuk, aminek eredményeképpen a két
Viéte-formulat kapjuk a nevezdében, illetve a szamlaléban. A korabbi
eredményeket behelyettesitve megkapjuk a végeredmeényt.

3
1 1 x+x, 7 3

X1 xZ x1 'xZ N _5 N 10
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3. feladat

a) A megoldoképletet felhasznalva az x* — 3x — 18 = 0 egyenlet gyokei:

(=3 +(-3)?—4-1-(-18) 3++V9+72 3481 3+9 12

_:6
X1 21 2 2 2 2
 —(-3)—(=3)?—4-1-(-18) 3-v9+72 3-8l 3-9 —6 \
X2 = 2.1 - 2 “T 2 T2 T2 7
b)
X1+x2=— B x1 xz—
_3 ~18
6+ (=3) = ——; 6-(—3) = ——
3=3 —18 = —18

A Viéte-formulakba a gyokoket, illetve az egyutthatdkat behelyettesitve
azonossagokat kapunk. Ez ekvivalens azzal, mintha az egyenlet mindkét
gyokével a szokasos modon ellenérzést végeztiink volna, igy a
megoldasunk helyes.
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4. feladat

a) A megadott gyokoket a masodfoku egyenlet gyoktényezdés alakjaba
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behelyettesitve kapjuk az alabbi egyenletet:

(x—3)-<x+%)=0

A muveleteket elvégezve kapjuk az altalanos alakot:

1 1 3 5 3
—_ . — ) =52 — Y ——=x2 ——x ——
(x—3) (x+2) X 3x+2x > x 2x >

Tehat az x%2 — gx —% = 0 egy j6 megoldasa a feladatnak.

(A tanultak alapjan ennek barmely — nem nulla — konstansszorosa is jo
megoldas.)

El6z6 feladatmegoldasaink soran is emlitettiik, hogy a tanultak alapjan
egy masodfoku egyenlet minden tagjat egy nem nulla konstans taggal
megszorozva az egyenlet megoldasai nem valtoznak. Ezért az egész

egyltthatok elérése érdekében az x% — Sx - % = 0 egyenletet 2-vel vagy a
2 tobbszoroseivel szikséges beszorozni.

[gy a keresett egyenlet lehet a 2x2 — 5x — 3 = 0.
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